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  فصل  هشتم

  حجم ومساحت
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کره ، مجموعه تمام نقاطی از فضا که همه ي آن نقطه ها از یک نقطه به نام مرکز به یک فاصله ثابت  ومشخص :تعریف

  هستندوبه آن اندازه ثابت شعاع کره می گوییم

  :   برابر است باحجم کره با  شعاع : حجم کره 

  حجم کره اي را بدست آورید :مثال

  باشد                            6شعاع آن )الف

  

  باشد  6قطر آن )ب

  است                      Rچهاربرابرمساحت دایره به شعاع  Rمساحت کره به شعاع *

  را بدست آورید 4مساحت کره به شعاع :مثال

  

یک چند ضلعی است به هر یک از مثلث یک شکل فضایی است که داراي یک وجه زیرین به نام قاعده است قاعده هرم :هرم

هاي که در یک نقطه همدیگر را قطع می کنند وجه جانبی هرم می گوییم و نقطه مشترك همه وجه ها جانبی را راس هرم می 

  گوییم

  ییم  راس هرمبه فاصله  راس هرم تا قاعده ، یعنی طول عمود که از راس بر قاعده رسم می شود ارتفاع هرم می گو: ارتفاع هرم

  اگر چند ضلعی قاعده منتظم باشد و وجه هاي جانبی با هم هم نهشت باشند هرم منتظم است     سهم هرم*

  ارتفاع وجه جانبی که از راس هرم منتظم بر ضلع قاعده رسم می شودسهم هرم نامیده میشود    ارتفاع هرم*

  قاعده                                                                                                                            

  برابر یک سوم مساحت قاعده در ارتفاع هرم    :حجم هرم 

  مساحت جانبی هرم منتظم)= محیط قاعدهسهم هرم ( 2:           مساحت جانبی
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اضلاع زاویه قائمه دوران دهیم شکلی فضایی پدید می آید که آن را مخروط اگر یک مثلث قائم الزاویه را حول یکی از :مخروط

  می نامیم ضلعی که مثلث را حول آن دوران داده ایم ارتفاع مخروط و ضلع دیگر قائمه                             راس

  مولد                    شعاع قاعده و وتر مثلث مولد مخروط می باشد                                      

  ارتفاع                                                                                                                     

  قاعده                                                                                                                                              

  مساحت جانبی= برابر با حاصلضرب مولد در شعاع قاعده در عدد پی         :مساحت جانبی مخروط

سانتی متر چه حجمی حاصل می  4سانتیمتر حول ضلع  5و وتر  4و3ث قائمه الزاویه به اضلاع قائمه از دوران یک مثل: مثال

  شود ؟مساحت جانبی آن را حساب کنید

  مخروط بوجود می آید  

  مساحت جانبی مخروط

  

  :  برابر است با   hو ارتفاع  Rحجم مخروط با شعاع قاعده ي *

  را به دست آورید 3و ارتفاع  4حجم یک مخروط با شعاع قاعده ي : مثال

  

  حجم حاصل از دوران شکلهاي هندسی

  از دوران مثلث هاي قائم الزاویه حول ضلع قائمه مخروط بوجود می آید*

  از دوران مستطیل حول اضلاع آن استوانه پدید می آید*

 از دوران نیم دایره حول قطر آن یک کره پدید می آید*

  آن نیم کره بوجود می آید از دوران ربع دایره حول شعاع* 
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  1تمرینات سطح 

  

  سوالات امتحانی

  

  )جهت  آمادگی آزمونهاي تمام مدارس(
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  مشخص کنید× را نادرست را با √جملات درست را با )1

  باشد حجم و مساحت کره با هم برابر است   3اگر شعاع کره اي )الف

  به دست می آیدمساحت نیم کره از دستور )ب

  اگر کره اي را بایک صفحه برش دهیم ، سطح بریده شده دایره است )ج

  برابر حجم کره است  5/1اگر کره اي در استوانه محاط شود حجم استوانه )د

  

  سانتی متر را حساب کنید 5کره اي به شعاع  حجم) 2

  

  

  

  می باشد شعاع و حجم کره را به دست آوریدمساحت کره اي )3

  

  

  دستور حجم و مساحت کره را بنویسید)الف)4

  

  سانتی متر را حساب کنید 3حجم کره اي به شعاع )ب

  

  اگر شعاع کره اي دو برابر شود حجم و مساحت آن چند برابر می شود؟)5

  

r 24

36

٩٧خرداد-استان سمنان  

٩٧خرداد- استان گیلان  

٩٧خرداد-استان آذربایجان شرقی  

٩٧خرداد- استان یزد  

٩٧خرداد-استان خوزستان   

٩٧خرداد- استان اصفھان  

٩٧خرداد-استان لرستان  

٩٧خرداد-ھمداناستان   
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نسبت حجم به سطح کره اي )6
v

s

 
 
 

  را به دست آورید3به شعاع 

  

  

  

  است حجم آن را حساب کنید نوشتن فرمول الزامی است  6قطر نیم کره توپري برابر )7

  

  

  

cmمساحت کره اي ،  )الف)8 می باشد شعاع این کره را به دست آورید 2300  3  

  

  

  

  )را بنویسیددستورمحاسبه کره (حجم کره را حساب کنید)ب

  

نسبت حجم به سطح کره    aدر کره اي به شعاع )9
v

s
  را به دست آورید 

  

  

 

  

٩٧خرداد- استان کرمانشاه  

٩٧خرداد-استان بوشھر  

٩٧خرداد-استان تھران  

٩٧خرداد- خراسان رضوی-استان مرکزی  
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  حجم هاي زیر را حساب کنید)10

   4وارتفاع  5هرم با قاعده مربع به ضلع ) الف

  

  

   3وارتفاع  6و2هرم با قاعده مستطیل به ابعاد )ب

  

  

  و ارتفاع  3هرم با قاعده مثلث متساوي الاضلاع  یه ضلع ) ج

  

  

  

  جاهاي خالی را با نوشتن عدد یا کلمه ي مناسب کامل کنید)11

  نام دارد ..............................فاصله راس هرم تا قاعده آن )الف

  است  ....................است که قاعده ي آن به شکل ....................مخروط ،شکلی شبیه )ب

  است                  ..........................برابر  hو ارتفاع  sحجم هرم با مساحت قاعده )ج

  است  ........................................هرم حجمی است که وجه هاي جانبی آن به شکل )د

  

  باشد 6را بدست آورید که طول ساق وجه جانبی آن  3حجم هرم منتظمی با قاعده ي مربع به ضلع )12

  

4 3

٩٧خرداد- استان گیلان  

٩٧خرداد- استان لرستان  

٩٧خرداد- استان خراسان رضوی  

٩٧خرداد-استان قزوین  
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  باشد 4ارتفاع آن و  6حجم مخروطی را به دست آورید که قطر قاعده آن )13

  

  

  

  است شعاع قاعده و ارتفاع مخروط را به دست  آوریدو حجم آن مساحت قاعده مخروطی )14

  

  

  

  

  می باشدحجم مخروط را بدست آورید 9و ارتفاع آن محیط قاعده مخروطی )15

  

  

  

  متر را حساب کنیدسانتی  6و ارتفاع  2الف حجم مخروطی به شعاع قاعده )16

  

  سانتی متر را حساب کنید 10سانتی متر مربع و ارتفاع  30حجم هرمی به مساحت قاعده ي آن )ب

  

سانتی متر باشد حجم هرم را  12سانتی متر ،اگر ارتفاع این هرم  5و8هرمی داریم که قاعده ي آن لوزي است به قطرهاي )17

 بدست آوردید

  

4998

8

٩٧خرداد- استان یزد  

٩٧خرداد- استان اصفھان  

٩٧خرداد- شھرستان استان تھران  
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  ساخته ایم حجم مخروط را حساب کنید 4، مخروطی به شعاع قاعده  8قسمتی از دایره اي به شعاع با )18

  

  

  

  گسترده شکلهاي زیر را رسم کنید و مساحت کل هر یک را حساب کنید )19

   3مکعب به ضلع )الف

  

  

  

   5و4و3مکعب مستطیل به ابعاد )ب

  

  

  

  سانتی متر است حجم آنرا حساب کنید  15وارتفاع آن برابر 4ه مربع به ضلع هرم منتظم با قاعد)الف)20

  

  

است گسترده مخروط را رسم کنیدسپس مساحت جانبی و مساحت کل آنرا  3و ارتفاع آن  4شعاع قاعده یک مخروط )ب

  حساب کنید

  

  شکل حاصل را بدست آورید را حول یکی از شعاع ها دوران می دهیم حجم و مساحت کل 2ربع دایره اي به شعاع )21

٩٧خرداد-استان گلستان  
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  را حول عرض دوران داده ایم  10و4مستطیل به ابعاد )22

  شکل حاصل را بنویسید)الف

  حجم آن را حساب کنید)ب

  

  

  آوریددر هر یک از شکل هاي زیر با توجه به محور دوران ، و اندازه هاي داده شده حجم شکل حاصل از دوران را به دست )23

  

   2)                                      الف

                             6  

  

  

  4                    6)      ج                                                    2                   2)              ب

  

                                                                                                                    3  

  

  

  

 

٩٧خرداد-استان بوشھر  

٩٧خرداد-استان سمنان  
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  2تمرینات تشریحی سطح

  

  قابل استفاده جهت مدارس خاص
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  سانتی متر است مساحت این مکعب را به دست آورید 6طول قطر مکعبی برابر )1

  

  

  

  سانتی متر محاط شده است حجم فضاي بین کره و مکعب را حساب کنیدمکعبی در داخل کره اي به شعاع )2

  

  

  

  

  محاط است cm 10قطر کره اي را تعیین کنید که در مکعبی محاط شده است و خود این مکعب در کره اي به قطر )3

  

  

  

  

  درجه دوران می دهیم حجم و مساحت آن را حساب کنید 180سانتی متر را حول قطرش به اندازه  6نیم دایر ه اي به قطر )4

  

  

  

3
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  متر است مساحت جانبی و حجم این مخروط را به دست آورید3متر وشعاع قاعده آن  5مولد یک مخروط )5

  

  

  

را یکبار حول قطر بزرگ و یک بار حول قطر کوچک دوران می دهیم حجم هاي حاصل  6و قطر کوچک 8لوزي باقطر بزرگ )6

  ساب کنیدرا ح

  

  

  

  حجم حاصل از دوران شکلهاي زیر حول اضلاع مشخص شده را حساب کنید)7

  

   3)                                                                            الف

                                                                                     2   

                                                                                              3                   

  

  

                                                                                                        3   

5  
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