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 کارشناس ارشذ ریاضی کاربردی باحبیب هاشمی کنکوری تمام مباحث ریاضی تالیف  اتجسو جهت تهیه

و  تهران 4منطقه  دبیر رسمی آموزش وپرورش ؛هیجذه سال سابقه تذریس دربرگساری کلاس های کنکور

 .پیام دهیذ habib_hashemi@بگیریذ و یا به آیذی تلگرام تماس 03120312101با شماره  مذرس دانشگاه

 eshgheriazikonkour@تلگزاهی واًال در ّاضوی حثیة تالیف ریاضیات هثاحج توام وٌىَری جشٍُ

بگیریذ و یا به آیذی تلگرام تماس 03120312101با شماره  جْت تْیِ جشٍُ واهل ایي فصل

@habib_hashemi پیام دهیذ. 

  

 تذریس  خصَصی ٍ هثحثی ریاضیات

 هتَسطِ  

ٍ 

 تضویٌی وٌىَر 

  تْزاى  ٍ وزج
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 همذهِ

ًگااضـ    ضٗاضٖ خاِٗ زّن ضقسِ ّإ زجطتٖ ٍ ضٗاضٖ ٍ ف٘عٗه وساب زضؾٖفهل ؾَم حاضط وِ تطاؾاؼ هغالة  جعٍُ

 قسُ اؾر، زاضإ ٍٗػگٖ ّإ ظٗط اؾر:

 تاظ وطزى هفاّ٘وٖ وِ زض وساب زضؾٖ تِ علر هحسٍزٗر حجن، تِ آى ووسط خطزاذسِ قسُ اؾر. -1

 تاى زاًف آهَظ  اضائِ قسُ اؾر.هغالة تِ نَضذ ؾازُ ٍ ضٍاى ٍ تِ ظ -2

هغالة ٍ ًىاذ، تاِ گًَاِ اٗاٖ اؾار واِ ذام تا٘ي هغالاة اضائاِ قاسُ زض وساة زضؾاٖ ٍ ؾا ارذ هغاط  قاسُ زض                 -3

 وٌس. وٌىَضّإ ؾطاؾطٕ ضا خط 

ٍ ّاا   زط اظ وساب زضؾٖ، تِ هغالاة خطزاذساِ قاسُ ٍ  تاِ ّوا٘ي هٌزاَض اظ ه اا         زط ٍ جاهع زض اٗي وساب تا ًگاّٖ عو٘ك -4

 هؿائل حل قسُ هسٌَعٖ تْطُ گطفسِ اٗن.

 اٗجاز زعاز  ًؿثٖ ت٘ي هْاضذ ّإ هحاؾثاذ نَضٕ ٍ زضن هفَْهٖ. -5

 اؾسفازُ اظ هؿائل تاظ خاؾد. -6

 زَجِ تِ زاًف لثلٖ زاًف آهَظاى.-7

 اٗجاز ازها  ٍ اضزثاط ت٘ي جٌثِ ّإ هسفاٍذ ٗه هفَْم ٍ ً٘ع ت٘ي ٗه هفَْم ٍ زٗگط هفاّ٘ن وساب. -8

خاٗاى اه٘سٍاضٗن وِ هغالعِ ٕ زل٘ك اٗي وساب ٍ تْطُ گ٘طٕ اظ ضٌّوَزّإ زت٘طاى فطّ٘رسِ ٍ گطاى لسض تسَاًاس هَفم٘ار    زض

زحه٘لٖ قوا ذَتاى ضا زضو٘ي ٍ ز ث٘ر ًواٗس. اضائِ ٕ ًزطاذ قوا زاًف خػٍّاى، زت٘اطاى فطّ٘رساِ ٍ گاطاى لاسض، هَجاة      

 ؾداؼ ٍ اهسٌاى اؾر.

 حث٘ة ّاقوٖ

 

 

 

بگیریذ و یا به آیذی تلگرام تماس 03120312101با شماره  شٍُ واهل ایي فصلجْت تْیِ ج

@habib_hashemi پیام دهیذ. 
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 :اتحادّا 9تخص 4درس 

اگط زٍ عثاضذ جثطٕ تِ گًَِ إ تاقٌس وِ تِ اظإ ّط همساض تطإ هسغ٘طّاٗكاى، حانل ٗىؿاًٖ زاقسِ  اتحاد:

 .تاقٌس، زؿإٍ ت٘ي آى ّا ضا ازحاز هٖ ًاهٌس

2(   )ه ا  : ًكاى زّ٘س زؿإٍ    2  ٗه ازحاز اؾر.    2    2 

تطإ زٍ عطف ٗه عسز تِ زؾر آٍضز. تطإ ه ا  اگط    ٍ  حل(تاٗس ًكاى زّ٘ن تِ اظإ ّط همساضتطإ 

  3ٍ   1
5

 داریم: ٬اذس٘اض قَز 

(
1
5
 3*

2
 (

1
5
*
2
 2  

1
5
 3 32 

(
16
5
*
2
 

1
25
 
6
5
 9  

256
25
 

256
25

 

 

 ٗه ازحاز ّؿسٌس.ًكاى زّ٘س ّط ٗه اظ زؿإٍ ّإ ظٗط  توزیي:

(   ) الف(    2     

(1  )   ب(   2    

 2      ج(
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 تزخی اس اتحادّای جثزی هْن:

            (   )2   2  2    2 *خطواضتطز)            إجولِ ٍز  الف) ازحاز هطتع 

                  (   )3   3  3 2  3  2 إجولِ             3   ب) ازحاز هىعة زٍ 
} زاضّازَاى  

           (   )(   )  ( )2  ( )2 ج) ازحاز هعزٍج*خطواضتطز)                   

           (   )( 2      2)   3 ذ) چاق ٍ رغط                                    3  

          (   )(   )  ( )2  (   )( ) ش) جولِ هكسطن                   
}
 
 

 
 

 ضطب زٍ خطاًسع

 وارتزد اتحادّا

الثسِ تا زاقسي قطاٗظ اقس.)ضؾ٘سُ ت 3ٗا  2: هحاؾثِ ؾطٗع ضطب زٍ خطاًسع ٗا هحاؾثِ ؾطٗع ٗه خطاًسع وِ تِ زَاى 1 

 ذال(

 : زجعِٗ ٕ چٌس جولِ إ ّا2

 

 زاضٗن:   ٍ  تطإ ّط زٍ عسز حم٘مٖ اتحاد هزتع دٍ جولِ ای:  الف :

(   )2   2  2    2 

 اثثاذ(

(   )2  (   )(   )   2         2   2  2    2 

  زٍهٖ   اٍلٖ)
⏟    

)

2

* اٍلٖ) 
2
زٍ تطاتط اٍلٖ ضطتسض زٍهٖ  *زٍهٖ) 

2
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–اگط زض ضاتغٔ لثل تِ جإ    لطاض زّ٘ن، تِ زؾر هٖ آٍضٗن:    

(  (  ))2   2  2 (  )  (  )2= 2  2    2 

 ّإ ظٗط ضا تِ ووه ازحازّا تِ زؾر آٍضٗس.حانل عثاضذهثال :

1)   (  ⏟
اٍلٖ

 3⏟
زٍهٖ

)

2

  2  2    3 32   2  6  9                 

2)   (3 ⏟
اٍلٖ

 4⏟
زٍهٖ

)

2

 (3 )2  2(3 )( 4)  ( 4)2  9 2  24  16  

3)   (  ⏟
اٍلٖ

 4⏟
زٍهٖ

)

2

 (  )2  2(  )(4)  (4)2   2  8  16 

4)   (  ⏟
اٍلٖ

  ⏟

زٍهٖ

)

2

 (  )2  2(  )  (  )  (  )2   2  2    2 

5)   ( 3⏟
اٍلٖ

 2 2⏟  

زٍهٖ

)

2

 ( 3)2  2( 3)( 2 2)  ( 2 2)2   6  4 5  4 4 

6)   (√2 √3)
2
 (√2)

2
 2(√2)( √3)  ( √3)

2
 2 2√6 3  5 2√6 

7)   (1 √2)
2
 12  2(1)( √2)  ( √2)

2
 1  2√2 2  3 2√2 

8)   (√3  )
2
 (√3)

2
 2(√3)(  )  (  )2  3 2√3   2 

9)   ( 
1
4  

2
5 *

2
 (

1
4*

2
 2 ( 

1
4* ( 

2
5 *  ( 

2
5 *

2
 

1
16 

1
5  

4
25  

2 

11)  (3  √2)2  (3 )2  2(3 )( √2)  ( √2)
2
 9 2  6√2  2 
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11)   (2   )2  (2 )2  2(2 )( )   2  4 2  4    2 

12)    ( 2   2)2   ( 2)2  2 2 2  ( 2)2   4  2 2 2   4 

13)    (
1
3
 2  

2
5
 2)2   

1
9
 4  

4
15
 2 2  

4
25
 4 

 زض جاّإ ذالٖ عثاضذ هٌاؾة تٌَٗؿ٘س زا زؿإٍ تطلطاض تاقس.هثال :

2( 2  )  ( الف   1   4 2 

2(   2) (ب     12    

2(   3) (ج  9 2  6     

 حل(

 الف(

(1 2 )2  1 4  4 2 

 ب(

(2  3)2  4 2  12  9 

 ج(

(3   )2  9 2  6    2 
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جولِ ای ب( اتحاد هىعة دٍ  

 

(   )3   3  3 2  3  2   3 

 اثثاذ:

(   )3  (   )2(   )  ( 2  2    2)(   ) 

  3   2  2 2  2  2    2   3 

 تا جوع جولاذ هسكاتِ زض عطف زٍم، زاضٗن :

(   )3   3  3 2  3  2   3 

–ضا زض ؾطزاؾط ازحاز فَق تِ   هٖ زَاً٘ن    زثسٗل وٌ٘ن ٍ ازحاز زٗگطٕ تِ زؾر آٍضٗن:  

(  (  ))3   3  3 2(  )  3 (  )2  (  )3 

(   )3   3  3 2  3  2   3 

  زٍهٖ   اٍلٖ)
⏟    

)

3

* اٍلٖ) 
3
*زٍهٖ) ؾِ تطاتط اٍلٖ ضطتسضهطتع زٍهٖ ؾِ تطاتطهطتع اٍلٖ ضطتسض زٍهٖ 

3
 

1)   (4   5  ⏟)
3
 (4  )3  3(4 )2(5) 3(4 )(5)2  (5)3  64 3  48 2  311  125 

2)   (2   4  ⏟)
3
 (2  )3  3(2 )2( 4) 3(2 )( 4)2  ( 4)3  8 3  48 2  96  64 

3)    ( 3   2  ⏟)
3
 ( 3  )3  3( 3 )2( 2) 3( 3 )( 2)2  ( 2)3

  27 3  54 2  36  8 

4)   (  2)3   3  3( )2(2)  3( )(2)2  23   3  6 2  12  8 

 

5)   (  4)3   3  3( )2( 4)  3( )( 4)2  ( 4)3   3  12 2  48  64 
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6)   ( 2  4 )3  ( 2 )3  3( 2 )2( 4 )  3( 2 )( 4 )2  ( 4 )3

  8 3  48 2  96  2  64 3 

7)   (1  )3  13  3(1)2(  )  3(1)(  )2  (  )3  1  3  3 2   3 

8)   (√ 3
 √2 3 )

3
 (√ 

3
)3  3(√ 3

)2(√2 3 )  3(√ 3
)(√2 3 )2  (√2 3 )

3
 

   3√2 2 2  3√4  23  2  

9)(  5)3    3  3 2(5)  3( )(25)  53   3  15 2  75  125 

 11)   (2  1)3  (2 )3  3(2 )2  3(2 )  1  8 3  12 2  6  1 

11)   (
1
2
 3 )3     (

1
2
)2  3(

1
2
)2(3 )  3(

1
2
)(3 )2  (3 )3  

1
8
 
9
4
  

27
2
 2  27 3 

12) ( 3 2  5 )3(3 2)3  3(3 2)2(5 )  3(3 2)(5 2)  (5 )3

 27 6  135 4  225 2 2  125 3 

13)  ( 2  1)3  ( 2)3  3( 2)2(1)  3(1)( 2)  (1)3   6  3 4  3 2  1 

14) (2  1)3  (2 )3  3(2 )2  (1)  3(1)2(2 )  13  8 3  12 2  6  1 

15)   (  3 )3   3  3 2(3 )  3 (3 )2  (3 )3   3  9 2  27  2  27 3 
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 زاضٗن:   ٍ  تطإ ّط زٍ عسز حم٘مٖ اتحاد هشدٍج :  ج :

   (   )(   )   2   2 

 اثثاذ:

   (   )(   )   2         2   2   2 

1)   (  5)(  5)   2  52   2  25 

2)   (5  2)(5  2)  (5 )2  (2)2  25 2  4 

3)   ( 2   3)( 2   3)  ( 2)2  ( 3)2   4   6 

4)   (
1
5   2 * (

1
5   2 *  (

1
5  *

2
 (2 )2  

1
25  

2  4 2 

5)   (√3  √2 )(√3  √2 )  (√3 )
2
 (√2 )

2
 3 2  2 2 

6)   (√3 √2)(√3 √2)  (√3)
2
 (√2)

2
 3 2  1 

7)   (5  4)(4 5 )  (5 )2  (4)2  25 2  16 

8)   (2√3 5)(2√3 5)  (2√3)
2
 (5)2  4(3)  25  12 25   13 

9)   (
1
25   2 3* (

1
25   2 3*  (

1
25  *

2
 (2 )3  

1
625  

2  8 3 

11)   (1 
2
5* (1  

2
5*  12  (

2
5*

2
 1 

4
5  

1
5 

11)   (4 2 3)(2 3  4)  (2 )3  (4)2  8 6  16 

: جولِ تا علاهر ٗىؿاى ضا اٍ  ٍ جولِ تا علاهر لطٌِٗ ضا زٍم هٖ ًَٗؿ٘ن ندلت وٌی  

12)   (√5 3 )(3  √5)  (3 )2  (√5)
2
 9 2  5 

13)   ( √5 3 )(3  √5)  ( √5)
2
 (3 )2  5 9 2 
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 ت : اتحاد هجوَع ٍ تفاضل هىعة ّای دٍ جولِ) اتحاد چاق ٍ لاغز( :

(   )( 2      2)   3   3 

(   )( 2      2)   3   3 

 هَافك علاهر ت٘ي جولاذ خطاًسع وَچه )رغط( اؾر. ٬علاهر ت٘ي جولاذ جَاب دلت وٌین:

 هرالف ّوسٗگطًس. ٬علاهر ت٘ي جولاذ خطاًسع وَچه ٍ علاهر جولِ زٍم خطاًسع تعضي دلت وٌین:

 َع هىعة ّإ زٍ جولِازحاز هجواثثاذ(

(   )( 2      2)   3   2    2    2    2   3 

 تا جوع جولاذ هسكاتِ زض عطف زٍم، زاضٗن :

(   )( 2      2)   3   3 

 تِ عَض هكاتِ ازحاز زفاضل هىعة ّإ زٍ جولِ اثثاذ هٖ قَز.

1)   (  2)( 2  2  4)   3  23   3  8 

2)   (  3)( 2  3  9)   3  33   3  27 

  3) (  1)( 2    1)   3  13   3  1 

  4)  ( 2  3)( 4  3 2  9)  ( 2)3  33   6  27 

5)  (  2 )( 2  2   4 2)   3  (2 )3   3  8 3 

6)   (6  1 1⁄ )(36 2  1 6 ⁄  1 11⁄ )  (6 )3  (1 1⁄ )3  216 3  1  111 

7)  (2   1)(4 2 2  2   1)  (2  )3  (1)3  8 3 3  1 
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 ث : اتحاد جولِ هطتزن

(   )(   )   2  (   )     

 اثثاذ

(   )(   )   2            2  (   )     

1)   (  5)(  4)   2  (5 4)  5  4   2  9  21 

2)   (  3)(  7)   2  ( 3 7)  ( 3)(7)   2  4  21 

3)   (  3)(  5)   2  ( 3 ( 5))  ( 3)( 5)   2  8  15 

4)   (  1)(  2)   2  ( 1 2)  ( 1)(2)   2  1  2 

5)   (2  4)(2  5)  (2 )2  ( 4 5)(2 )  ( 4)(5)  4 2  2  21 

6)   (4  7)(4  1)  (4 )2  ( 7 1)(4 )  ( 7)(1)  16 2  24  7 

7)   (3  1)(3  2)  (3 )2  ( 1 2)(3 )  ( 1)(2)  9 2  3  2 

 حانل عثاضذ ّإ ظٗط ضا تِ ووه ازحازّا تِ زؾر آٍضٗس.هثال :

3 )ج.                            2(3   4)ب.                                     2(1  2)الف.   3 2)2 

(5√ 2√2)ذ. 
2

2 )ج.                                    1)( 2           (2 5  )(2 5  )چ.               (1 

2 ) خ.                        2(2  )2(2  ) .    )( 2 2 )(3  )(3  )ز.                   ( 3   5)    

                                3(1  5)ظ.                             3(2   4)ض.                                        3(2  3)ش.    

2 )ؼ.   3(5  2)3(5  2)ل.                       3( 3   5)ـ.                                         3(1 

2 ). و  1)( 4    1) 
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 حل(

2(1  2)  ( الف   (2 )2  2(2 )(1)  (1)2  4 2  4  1 

2(3   4)  (  ب  (4  )2  2(4  )(3)  (3)2  16 2 2  24   9 

3 )  ( ج  3 2)2  ( 3)2  2( 3)(3 2) (3 2)2   6  6 3 2  9 4 

(5√ 2√2)  ( ذ
2
 (2√2)

2
 2(2√2)(√5)  (√5)

2
 8 4√11 5  13  4√11 

2 )   ( ج  1)( 2  1)  ( 2)2  (1)2   4  1 

(2 5  )(2 5  )   (  چ   2  (5 2)2   2  25 4 

         )  (  2)2(  2)2  ((  2)(  2))
2
 ( 2  4)2  ( 2)2  2( 2)(4)  (4)2 

  4  8 2  16 

2 )  ( خ   )( 2  3 )  ( 2)2  (  3 )( 2)   ( 3 )

  4  2  2  3 2         

( ز    (  3)(  3)⏟        

 ازحاز هعزٍج

( 2  5)  ( 2  9)( 2  5)⏟          
 ازحاز جولٔ هكسطن

 ( 2)2  ( 9 5) 2  ( 9)(5)   4  4 2  45 

3(2  3)    (ش  (3 )3  3(3 )2(2)  3(3 )(2)2  23  27 3  54 2  36  8 

3(2   4)  ( ض  (4 )3  3(4 )2 2  3(4 )( 2)2  ( 2)3  64 3  48 2 2  12  4   6 

3(1  5)  (  ظ  (5 )3  3(5 )2(1)  3(5 )(1)2  (1)3  125 3  75 2  ظ1  15 

2 )   ( ؼ  1)3  ( 2)3  3( 2)2(1)  3( 2)(1)2  (1)3   6  3 4  3 2  1 

3( 3   5)  (ـ  (5  )3  3(5  )2(3 )  3(5  )(3 )2  (3 )3 

 125 3 3  225 2 2  135   2  27 3 
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3(5  2)3(5  2)   ( ل  ((2  5)(2  5))
3  ازحاز هعزٍج
⇒     (4 2  25)3 

 (4 2)3  3(4 2)2(25)  3(4 2)(25)2  253  64 6  1211 4  7511 2  15625 

4 )   ( و  1)( 2    1)  ( 4)3 (1)3   12 1 

 حانل ّط ٗه اظ عثاضاذ ظٗط ضا تا اؾسفازُ اظ ازحازّا تِ زؾر آٍضٗس.هثال :

2 )(الف  3 )2 ( 2 (ب                    2( 3  (1  2)2  (1  2)2 

2 4)(1  2)(ج  1 2 )(8 3  2(2  )2(3  ) (ذ      (1 

2 )(3  )(2  ) ( ش 2 )(3  )(3  ) (ج       (6     5) 

4 )(2  ) (چ  4 2  16)(  2)        ) (  1)( 3  2)( 2    1) 

2 )(2  )(2  ) (خ  (4  1)(2  1)(  1)(  1) (ز                   (7 

 حل(

2 )) (الف  3 )( 2  3 ))2  ( 4  9 2)2   8  18 4 2  81 4 

4  1  ( ب  2 2  (1  4  2 2)   4 2 

3 8)  (ج  1)(8 3  1)  64 6  1 

2(2  )2(3  )  (ذ  [(  3)(  2)]2⏞          

 جولِ هكسطن

 [ 2    6]2  ( 2   )2  12( 2   )  36 

  4  2 3   2  12 2  12  36   4  2 3  11 2  12  36 

2 )  ( ش    6)( 2    6)  ( 2   )2  62   4  2 3   2  36 

 



@eshgheriazikonkour 93089302190 حبیب هاشمی 

06 
 

 ج( اظ ازحاز هعزٍج ٍ جولِ هكسطن اؾسفازُ هٖ قَز.

(  3)(  3)( 2  5)  ( 2  9)( 2  5)  ( 2)2  ( 5 9) 2  ( 5)( 9) 

  4  14 2  45 

4 )(2  )(2  )  ( چ  4 2  16)  ( 2  4)( 4  4 2  16)  ( 2)3  (4)3   6  64 

 )  (  1)( 2    1)
⏟              

 3 1

( 3  2)  ( 3  1)( 3  2)⏟          
 جولِ هكسطن

  6   3  2 

(2  )(2  )  (خ
⏟          

هعزٍج

( 2  7)  ( 2  4)( 2  7)⏟          
 جولِ هكسطن

 ( 2)2  (7 4) 2  7( 4) 

  4  3 2  28 

 ز( تا چٌس تاض اؾسفازُ اظ ازحاز هعزٍج تِ زؾر هٖ آٗس.

(1  )(1  )⏞        

هعزٍج

(1  2)(1  4)  (1  2)(1  2)⏞          

هعزٍج

(1  4)  (1  4)(1  4)⏞          

هعزٍج

 

 1  8 

 زَاى تِ نَضذ شٌّٖ حؿاب وطز.  تعضٖ اظ ضطب ّإ عسزٕ ضا تا اؾسفازُ اظ ازحازّا  هٖ ًىسِ:

16( الف  14  (15 1)(15 1)  152  1  224 

1152( ب  (111 5)2  (111)2  2(111)(5)  52  11111  1111  25  11125 

2(1117)( ج  (111 7)2  (1111)2  2(1111)(7)  (7)2 

 1111111 14111 49  1114149 

2(99)( ذ  (111 1)2  (111)2  2(111)(1)  (1)2  11111  211 1  9811 
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 تِ ووه ازحازّا، حانل ّط ٗه اظ عثاضذ ّإ ظٗط ضا تِ زؾر آٍضٗس. هثال:

28ذ(                                9962ج(                        1132ب(                       712الف(  32 

43ش(   993چ(                           113ج(          37 

 الف(

 712  (71 1)2  712  2(71)(1)  12  4911 141 1  5141 

 ب(

 1132  (111 3)2  1112  2(111)(3)  32  11111 611  9  11619 

 ج(

 9962  (1111 4)2  11112  2(1111)(4)  42  1111111  8111 16  992116 

سز هسواٗع اظ ازحاز هعزٍج اؾسفازُ هٖ وٌ٘ن ٍ اظ ه٘اًگ٘ي زٍ عسز ذ( تطإ تِ زؾر آٍضزى حانل ضطب زٍ ع

 اؾر ٍ زاضٗن: 31تطاتط  32ٍ  28تطإ ؾاذسي ازحاز هعزٍج ووه هٖ گ٘طٗن . ه٘اًگ٘ي زٍ عسز 

28  32  (31 2)(31 2)  312  22  911 4  896 

 ش(

 43  37  (41 3)(41 3)  412  32  1611  9  1591 

 ج(

 112  (11 1)3  113  3(11)2(1)  3(11)  12  13  1111  311  31  1  1331 

 چ(

 993  (111  1)3  1113  3(111)2(1)  3(111)(1)2  13  1111111  31111  311  1  971299 
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 ّإ ظٗط ضا تِ زؾر آٍضٗس.حانل عثاضذتوزیي :

1)   (3   )2   

2)   ( 3   2)2   

3)   (
1
4 

2  
2
5  

3*
2
  

4)   (     )2   

5)   (1 11  1)(1 11  1)   

6)   ( 3  5)(5  3)   

7)   ( 3  2  )( 3    )   

8)   (  4)3   

9)   (3  1)3   

11)   (
1
2 4 *

3
  

11)   (3 2  2 )3   

12)   ( 4  1)3   

13)   (2  1)3   

14)   ( 2  4 )2( 2  4 )2   

15)   (1  2)2  (1  2)2   

16)   (  4)(  4)( 2  7)   

17)   (√2 1)3   

18)   (√2 √3 √2  √3)
2

  

19)   2√2(5√2 √3)  (3√2 5√3)
2
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 آٍضٗس؟ ّإ ظٗط ضا تِ ووه ازحازّا تِ زؾرحانل عثاضذتوزیي :

1)   (   )2  (   )2 

2 2  2 2  جَاب  

2)   (   )2  (   )2 

 جَاب    4

3)   (  1)(  1)( 2  1) 

 4  جَاب  1 
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ّاای: تجشیِ چٌذ جول2ِتخص 4درس   

چٌس جولِ إ ضا زجعِٗ عول زثسٗل ٗه چٌس جولِ إ تِ حانل ضطب حسالل زٍ ّا:ایتجشیِ چٌذ جولِ

 هٖ گَٗ٘ن.

 ه ا : 

 3  3 2  3  2   3  (   )(   )(   )             

3 هٖ گَٗ٘ن عثاضذ ؾور چح؛ ٗعٌٖ   3 2  3  2 ضا تِ حانل ضطب ؾِ عثاضذ ؾور  3  

 ضاؾر زجعِٗ وطزُ اٗن. 

 طب چٌس جولِ إ ّاؾر.زجعِٗ ٕ چٌس جولِ إ ّا عىؽ عول ض تذوز:

 وٌ٘نّا اظ ؾِ ضٍـ ظٗط اؾسفازُ هٖإتطإ زجعِٗ چٌس جولِ 

 الف( اؾسفازُ اظ فاوسَضگ٘طٕ           ب( اؾسفازُ اظ ازحازّا         ج( اؾسفازُ اظ ضٍـ ّإ  ذلالاًِ 
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وسَضگ٘طٕ ٍجَز ٗه عثاضذ ضٍٗن وِ قطط اؾسفازُ اظ فاتطإ زجعِٗ ٗه عثاضذ اتسسا تِ ؾطاغ فاوسَضگ٘طٕ هٖ

 هكسطن زض ّوِ جولاذ اؾر.

گ٘طٗن ٍ تمِ٘ عثاضاذ ضا تط عثاضذ هكسطن تا زَاى ووسط ضا تِ عٌَاى فاوسَض زض ًزط هٖ فاوتَرگیزی:الف( 

 زّ٘ن:وٌ٘ن ٍ زض خطاًسع زٗگطٕ لطاض هٖفاوسَض زمؿ٘ن هٖ

2)    3  4 2     ( 2  4  1) 
1)    2    

اوسَضف       هكسطن خؽ    
→                 (  1)
 2

 
            

 

 
 1

 

4)   2 2  4  2 (  2) 3)    3  4 2   2(  4) 
6)   5 2  7   (5  7) 5)   2  4  2(  2) 
8)   2 3  16  2( 3  8) 7)    5  4 4   4(  4) 
11)    15 2  21 3   5 2(3 4 ) 9)   4  6  2(  3) 
12)      5   (  5) 11)     2      (  1) 

 عثاضذ  ّإ ظٗط ضا زجعِٗ وٌ٘س. هثال :

1)     3  3 2   2(  3) 

2)    4  8 2  4 (1 2 ) 

3)       2   (1  ) 

4)    3  6  3(  2) 

5)       2   (  2) 

6)      3  4 2     ( 2  4  1) 

7)    5 5  4 4   3   3(5 2  4  1) 

8)      5   4   4(  1) 

9)     4 5   3   3(4 2  1)   3(2  1)(2  1) 

11)   6  8  2(3  4) 
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11)    2 4√  2(1 2√ ) 

 12 )  ( 4  2 3)  (  2)   3(  2)  (  2)  (  2)( 3  1) 

 

 تجشیِ تِ ووه اتحادّا:ب( 

 2   2  ) ازحاز هعزٍج                                                        (   )(   ) 

 3   3  (   )( 2   ) ازحاز چاق ٍ رغط                                     (2     
  زٍ جولِ تاقٌس{

( گ٘طٗنهٖ إجولِ ووه  ّاآى جصض واهل زاقسِ تاقس اظ هطتع زٍ  *ت٘كسط هَالع اگط زٍ جولِ اظ  إجولِ  ) ازحاز هطتع زٍ 

                                               
الف) تسٍى ضطٗة*2  ضطٗة ٗه زاقسِ تاقس)                 

وٌ٘نهٖ ) اظ ضٍـ  *آهدَ ) حل  زاضؾل * زاضضطٗة   ب) 
  )  ازحاز جولِ هكسطن 

}
 
 

 
 

 ؾِ جولِ تاقٌس

 )    2  2    2  (   )2 

  )   2  (   )      

  )      2       

هىعة  ٕ ؾَم زاقسِ تاقٌس اظإ )ت٘كسط هَالع اگط زٍ جولِ ضٗكِازحاز هىعة زٍ جولِ ←چْار جولِ تاضذ

 گ٘طٗن(إ ووه هٖزٍ جولِ

 3  3 2  3  2   3  (   )3 

 

 ّإ ظٗط ضا زجعِٗ وٌ٘س.عثاضذ هثال :

1)   2  4  (  2)(  2) 

2)   2  1  (  1)(  1) 

3)  
1
4  

4   2  (
1
4 

2   * (
1
4  

2   * 
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4)  
4
25  

2   6  (
2
5    

3* (
2
5    

3* 

5)   2  2  (  √2)(  √2) 

6)   3  4   ( 2  4)   (  2)(  2) 

7)   3  8  (  2)( 2  2  4) 

8)   3  8  (  2)( 2  2  4) 

9)   3  27  (  3)( 2  3  9) 

11)   3  64  (  4)(  4  16) 

11)  8 3  27  (2  3)(4  6  9) 

12)   2  4  3  (  3)(  1) 

13)   2  4  4  (  2)(  2)  (  2)2 

14)   2  6  8  (  4)(  2) 

15)   2    2  (  2)(  1) 

16)   2  6  5  (  5)(  1) 

17)   2    6  (  3)(  3) 

18)   2  18  72  (  6)(  12) 

19)   2  15  51  (  11)(  5) 

21)   2  5  6  (  6)(  1) 

21)     2  7  8   ( 2  7  8)   (  8)(  1) 

22)    4 2  8  12  4( 2  2  3)  4(  3)(  1) 

23)    4  3 2  4  ( 2  4)( 2  1)  (  2)(  2)( 2  1) 

24)    3  6 2  12  8  (  2)3 

25)   3  3 2  3  1  (  1)3 
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هكَْضاؾر. ضا تا شوط ٗه ه ا  زَض٘ح هٖ زّ٘ن. فطو وٌ٘س هٖ ذَاّ٘ن   ضٍـ ظٗط وِ تِ ضٍـ  ًىتِ :

2 3عثاضذ ؾِ جولِ إ  زض ًزط هٖ گ٘طٗن ٍ عطف٘ي آى ضا زض   ضا زجعِٗ وٌ٘ن. عثاضذ ضا تطاتط  4  7 

 هٖ وٌ٘ن.ضطٗة جولِ ٕ زضجِ ٕ تارزط، ضطب 

  3 2  7  4 

3  (3 )2  7(3 )  12 

ّؿسٌس، خؽ هٖ زَاى  -4ٍ  -3قَز؛ اٗي زٍ عسز  12ٍ ضطتكاى  -7حا  زًثا  زٍ عسز هٖ گطزٗن وِ جوعكاى 

 ًَقر:

3  (3  3)(3  4) 

3  3(  1)(3  4) 

  (  1)(3  4) 

 زجعِٗ هٖ قَز.  عثاضذ  3حا  تا زمؿ٘ن عطف٘ي عثاضذ تط 

2 5عثاضذ  هثال:  ضا زجعِٗ وٌ٘س. 1  4 

 حل:

  5 2  4  1 

5  (5 )2  4(5 )  5 

 هٖ تاقٌس. 1ٍ  -5( اؾر، اٗي زٍ عسز -5حانل ضطتكاى ) ٍ (-4جوع زٍ عسز )

5  (5  5)(5  1)    (  1)(5  1) 

 

1)  3 2  8  5 3  (3 )2  8(3 )  15
                                     3  (3  3)(3  5)

                                     
3  3(  1)(3  5)
  (  1)(3  5)
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2)   2 2  5  3  2  ( 2 )2  5( 2 )  6         
                                            2  ( 2  3)( 2  2)         

                                     
     2  ( 2  3)  2( 2  1)

  ( 2  3)(  1)   

 

 زجعِٗ وٌ٘س.هثال :

1 )    4  1                2)   9 (2  1)2           3)  125 3  1         4)   4  16 

5)   3  (  1)3     6)    8   8            7)    (  1)2  6(  1)  9        8)    9  1 

9)   8 6  1       11)    2  3   11 2           11)   125 3  8 3         12)   (3  1)2  9 

13)    2    12       14)    3   2  72        15)    6 9   3          16)   2 3  32  

17)    3  3 2  3  1  18)  2 2  7  5     19)    2  7  18    21)  2 2  7  6 

21)  7 2  13  2 

 حل(

1)  ( 2  1)( 2  1)  (  1)(  1)( 2  1) 

2 )   (3 (2  1))(3 2  1)  (4 2 )(2 2 )  4(2  )(1  ) 

3)   (5 )3  1  (5  1)(25 2  5  1) 

 ( زٍ تاض اظ ازحاز هعزٍج اؾسفازُ هٖ قَز. 4

 4  16  ( 2  4)( 2  4)  (  2)(  2)( 2  4) 

5)   3  (  1)3  (  (  1))( 2   (  1)  (  1)2) 

 (    1)( 2        2  2  1) 

6 )  ( 4   4)( 4   4)  ( 2   2)( 2   2)( 4   4) 

 (   )(   )( 2   2)( 4   4) 

7 )  (  1)2  6(  1)  9  (  1 3)2  (  4)4 
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8 )   9  1  ( 3)3  1  ( 3  1)( 6   3  1)
 (  1)( 2    1)( 6   3  1) 

9 )  8 6  1  (2 2)3  13  (2 2  1)(4 4  2 2  1) 

11 )   2  3   11 2   2  3   6 2  4 2   2  4 2  6 2  3   

 (  2 )(  2 )  3 (2   )  (  2 )(  2  3 )  (  2 )(  5 ) 

11 )  125 3  8 3  (5 )3  (2 )3  (5  2 )(25 2  11   4 2) 

12 )  (3  1)2  32  (3  1 3)(3  1  3)  (3  2)(3  4) 

13)   2    12  (  4)(  3) 

14 )   ( 2    72)   (  9)(  8) 

15 ) 3( 3 9  1)   3((  3)3  1)   3(  3  1)( 2 6    3  1) 

 اظ فاوسَض گ٘طٕ ٍ ازحاز هعزٍج اؾسفازُ هٖ وٌ٘ن:  16)

2 3  32  2 ( 2  16)  2 (  4)(  4) 

 اؾر. 3(1  )اؾر لصا زجعِٗ عثاضذ تطاتط  3(   )( ّواى ازحاز 17

18 )    2 2  7  5 8  (8 )8  1(8 )  8  5 

 8  (8  8)(8  5)    (  0)(8  5) 

19 )     2  7  18   ( 2  7  18)   (  2)(  9) 

21)     2 2  7  6  2  (2 )2  7(2 )  12 

 8  (8  3)(8  4)  (8  3)8(  8)    (8  3)(  8) 

 

21 )    7 2  13  2 7  (7 )2  13(7 )  14  (7  14)(7  1) 

7  7(  2)(7  1)   (  8)(1  0) 1 2  13  2 

 (  2)(7  1) 
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 ّط ٗه اظ عثاضذ ّا ضا زا حس هوىي ) تِ عثاضذ ّإ گَٗا ( زجعِٗ وٌ٘س. هثال:

6 الف ( 4 ب(                      6     4                              

 

6 ( الف     6  ( 3   3)( 3   3)  (   )( 2      2)(   )( 2      2) 

4  ( ب   4  ( 2   2)( 2   2)  ( 2   2)(   )(   ) 

 زجعِٗ وٌ٘س. توزیي :

1)    4  1   

2)   8 6  1   

3)    8   8   

4)    4  16   

5)   125 3  1   

6)    9  1   

7)    2    12   

8)   7 2  13  2   

9)   2 2  7  5   

11)   2 2  7  6   

11)     2  7  18   

12)   2 3  32   

13)   125 3  8 3   

14)    3   2  72   
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15)    6 9   3   

16)   9 (2  1)2   

17)    3  (  1)3   

18)   (  1)2  6(  1)  9   

19)   (3  1)2  9   

21)   27    3   

21)   3 5  48  8   

22)    3  8 2  16   

23)   64 12  27 18   

24)     4  13  2  36   

25)   4 2  25   

26)   27    3   

27)   2 3  16   

28)   3 2  2  1   

29)   6 2  5  6   

31)    4  2 2  1   

31)    4  81   

32)   8 3  125   

33)    4  3 3  11 2   

34)    3  8 2  15   

35)    7  8 4   

36)    6  64   
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 ج ( استفادُ اس رٍش ّای خلالاًِ

 ... ٍ زغ٘٘ط هسغ٘ط٬ون ٍ ظٗاز وطزى  ٬اضذ قىؿسي عث٬زؾسِ تٌسٕ زضاٗي ضٍـ تِ ووه
 واضٕ هٖ وٌ٘ن وِ تسَاً٘ن تِ ووه فاوسَض گ٘طٕ ٗا ازحازّا عثاضذ ضا زجعِٗ وٌ٘ن.

4 عثاضذ  هثال:  2 3  ضا زجعِٗ وٌ٘س. 2   

 4  2 3    2  ( 4  2 3)  (  2)   3(  2)  (  2)  حل          

 (  2)( 3  1)  (  2)(  1)( 2    1) 

2 عثاضذ  هثال:   2   2  ضا زجعِٗ وٌ٘س.   2 

 2   2   2  2    2  ( 2   2  2  )   2  (   )2  حل             

 (     )(  (   ))  (     )(     ) 

 

6 عثاضذ هثال :  2 6  ضا زجعِٗ وٌ٘س. 3 3 2 

   6  2 6  2 3 3   6  2 3 3   6  3 6 

 ( 3   3)2  3( 3)2  ( 3   3  √3 3)( 3   3  √3 3) 

6 عثاضذ هثال :  3 6  ضا زجعِٗ وٌ٘س. 3 3 2 

 6  3 6  2 3 3   6   3 3  3 2 3  3 6   3( 3   3)  3 2( 3   3) 

 ( 3   3)( 3  3 3)  (   )( 2      2)( 3  3 2) 
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 عثاضذ ّإ ظٗط ضا زجعِٗ وٌ٘س. هثال:

2 5الف(  3 2ب(                           6  11   6    2  3  

 هٖ ًَٗؿ٘ن ٍ زاضٗن:  6  5تِ نَضذ ضا   11خاؾد : الف( ٗه جولِ إ 

5 2  11  6  (5 2  5 )  (6  6)  5 (  1)  6(  1)  (  1)(5  6) 

3 2ب(   6    2  3  2 ( 2  3)   ( 2  3)  ( 2  3)(2   )                   

 (  √3)(  √3)(2   ) 

2 2عثاضذ  هثال:  ضا زجعِٗ وٌ٘س. 1  3 

 هٖ ًَٗؿ٘ن:

2 2  3  1   2  2  1  2    (  1)2   (  1) 

 (  1)(  1  )  (  1)(2  1) 

 تا اؾسفازُ اظ ضٍـ ّإ ذلالاًِ ٍ فاوسَض گ٘طٕ عثاضاذ ظٗط ضا زجعِٗ وٌ٘س.هثال:

1)  4 2  4  1  2       2)  27    3                  3)   3   2  4  4      4)       9  9 

5)  3  2 2    2     6) 2   2  2   25        7) 2   2  4  4     8)3 5  48  8 

9)4 3    4 2            11)   2      2         11) 2   2  2    2  12) 2   2  2    2 

13) 2 6  9  2       14) 3 8 2 16       15)5  11     2   

16)  4  13  2  36         17)64 12  27 18         18) 3  4  5 

19) 3    11                    21)(   )( 2   2)  (   )( 2   2)   

 21) 2(   )   2(   )   2(   )          
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 حل(

 

1 )  4 2  4  1  2  (2  1)2   2  (2  1  )(2  1  ) 

2 )  27    3   (27  3)⏟      
 ازحاز

  (3  )(9 3   2) 

3)   3   2  4  4   2(  1)  4(  1)  (  1)( 2  4) 

4 )   (  1)  9(  1)  (  1)(  9) 

5 )   2(  2)  (  2)  (  2)( 2  1) 

6 )  (   )2  25  (    5)(    5) 

7)   2   2  4  4   2  4  4  2  (  2)2   2  (  2   )(  2  ) 

8 )  3 5  48  8  3 ( 4  16 8) 

 زٍتاض اظ ازحاز هعزٍج اؾسفازُ هٖ قَز.

 3 ( 2  4 4)( 2  4 4)  3 (  2 2)(  2 2)( 2  4 4) 

9 )  4 3    4 2   (4 2  4  1)   (2  1)2 

11 )    (     )  (2   2  )   (   )  2 (   )
 (   )(  2 ) 

11 )   2   2  2    2  (   )2   2  (     )(     ) 

12 )   2   2  2    2   2  2    2⏞        

 ازحاز هطتع

  2  (   )2   2⏞        

 ازحاز هعزٍج

 

 (     )(     ) 

13 )   2  6  9⏟          
(  3)2

  2 (  3)2   2⏟        
 

 (  3  )(  3  ) 

14 )   3  8 2  16   ( 2  8  16)   (  4)2 

15 )  5  11     2   (5  )  2 (5  )  (5  )(  2 ) 
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16 )     4  13  2  36   ( 4  13 2  36)   ( 2  4)( 2  9) 

  (  2)(  2)(  3)(  3) 

17 )   12(64 27 6)   12(43  (3 2)2)   12(4 3 2)(16 12 2  9 4) 

  12(2 √3 )(2 √3 )(9 4  12 2  16) 

18)   3  4  5⏟
 4 1

  3  1 4  4  (  1)⏟    
 

( 2    1)  4 (  1)⏟    
 

 

 (  1)[ 2    5] 

3 اظ    3  (   )( 2  اؾسفازُ قسُ اؾر. (2     

 لطاض زازُ ٍ اظ ازحاز هجوَع هىعثاذ اؾسفازُ هٖ وٌ٘ن. 8+2عسز  11(  تجإ  19

 3    11  ( 3  8)⏟    
 ازحاز هجوَع

 (  2)  (  2)( 2  2  4)  (  2) 

 (  2)[ 2  2  4  1]  (  2)( 2  2  5) 

21 )  (   )( 2   2)  (   )( 2   2) 

 (   )(   )(   )  (   )(   )(   ) 

 (   )(   )[       ]  (   )(   )(   ) 

21 )    2(   )   2(   )   2(   )   2   2    2   2   2(   ) 

  (   )   ( 2   2)   2(   )  (   )[          2] 

 (   )[ (   )   (   )]  (   )(   )(   ) 
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 زض ازحاز هثال:

 3  1  (  1)( 2    1) 

2 √  لطاض زّ٘س  
 ٍ حانل ضا تاظًَٗؿٖ وٌ٘س: 3

(√ 2
3
)3  1  (√ 23

 1)(√ 23
)2  (√ 2

3
)(1)  (1)2) 

 2  1  (√ 23
 1)(√ 43

 √ 2
3

 1) 

 : زجعِٗ وٌ٘س.هثال

2 ( ب   2  (√ 23
 √ 2

3 )(√ 2
3
)2  (√ 2

3
)(√ 2

3 )  (√ 2
3 )2)

 (√ 2
3

 √ 2
3 )(√ 4

3
 √ 2 2

3  √ 4
3 )  

 ی جثزیهضزب ٍ ضوارًذُ ی عثارت ّا

     12  3 ضا هضطب ّط ٗه اظ اٗي  12ٍ عسز  12ضا ٗه قواضًسٓ عسز  4ٍ  3ّط ٗه اظ عسزّإ 4 

هضطب ّإ زٗگطٕ زاضز، اظ  3. عسز 12قواضًسُ ّإ زٗگط ً٘ع زاضز، اظ جولٔ ذَز عسز  12عسزّا هٖ ًاه٘ن . 

 زحاز هعزٍجٍ... هكاتِ اٗي زض ا 15، 9، 6ٍ ّوچٌ٘ي ّط ٗه اظ عسزّإ  3جولِ ذَز عسز 

 2   2  (   )(   ) 

2 ٗه قواضًسٓ      ٍ   ّط ٗه اظ عثاضذ ّإ  2 اؾر. ّوچٌ٘ي  2   ّن هضطب  2  

 اؾر.    ٍ ّن هضطب     

هضطب ّإ ّط عثاضذ جثطٕ ٍ ٗا ٗه چٌس جولِ إ ، اظ ضطب آى عثاضذ زض عسزّإ نح٘ح ٍ ٗا  ًىتِ:

 ٕ زٗگط )ٍ ٗا ّوعهاى زض ّط زٍ ( تِ زؾر هٖ آٌٗس.عثاضذ ّإ جثط
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 ضا تٌَٗؿ٘س.    چٌس ًوًَِ اظ هضطب ّإ هثال :

    ٍ  2(   ) ٍ  (   )(   )2ٍ   4(   )ٍ    (   )(   )ٍ     

هحؿَب ًوٖ قَز. ضطاٗة عسزٕ فمظ هٖ زَاًٌس عسز     ٗه هضطب  (   )3√عثاضذ  تذوز:

 قٌس.نح٘ح تا

 ضا تٌَٗؿ٘س.    چٌس ًوًَِ اظ هضطب ّإ هثال :

(   )2   3(   )    7(   )    2 (   ) 

 

3 27عثاضذ  تست :  هضطب وسام ٗه اظ عثاضذ ّاؾر؟ 1 

2 9ج(          ج(          1  3ب(                 1  الف (  1  3ذ(         1  3 

27 3  1  (3  1)(9 2  3  1) 

 

بگیریذ و یا به آیذی تلگرام تماس 03120312101با شماره  سَم ریاضی پایِ دّن فصل تْیِ جشٍُ واهلْت ج

@habib_hashemi پیام دهیذ. 
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 :عثارت ّای گَیا 3تخص  4درس 

 عثاضذ گَٗا: ّط وؿطٕ وِ نَضذ ٍ هرطج آى چٌس جولِ إ تاقس ضا عثاضذ گَٗا هٖ گَٗ٘ن.

5√  2تِ عٌَاى ه ا ، 
   

 √ٗه عثاضذ گَٗا اؾر، اها عثاضذ  

  4
 ٗه جولِ إ ًوٖ تاقس.  √گَٗا ً٘ؿر، ظٗطا  

 رم وٌ٘س وسام ٗه اظ عثاضذ ّإ ظٗط گَٗا ّؿسٌس؟)چطا؟(هكهثال:

1  آ( 
 2 5

 ب(                       

 2 1
1 | |ج(                       

2  3
 √ذ(                

4
 4  ش(             1 

 √ٍ عثاضذ )ذ( تِ زل٘ل ٍجَز  | |حل( عثاضذ )ج( تِ زل٘ل ٍجَز 
ًوٖ تاقس. تم٘ٔ عثاضذ ّا زض  گَٗا 4

ٗه جولِ إ اؾر ٍ زض هرطج وؿط )ش( ، عسز ٗه ٍجَز   نَضذ ٍ هرطج قاهل چٌس جولِ إ اًس. )

 زاضز.(

 

ٗه عثاضذ گَٗا تِ اظإ همساضّاٖٗ اظ هسغ٘ط وِ هرطج آى نفط هٖ قَز، زعطٗف ًوٖ گطزز )همساض  ًىتِ:

 ًساضز(.

 زعطٗف ًوٖ قَز؟ xهمساض ّاٖٗ اظ  عثاضذ ّإ گَٗإ ظٗط تِ اظإ چِهثال:

 4 الف( 
  2

 2ب(                       
  3
 

1
  1
 

3
 2 4

4  ج(                         
4 2 8 

 

 حل( ٗه عثاضذ گَٗا تِ اظإ همساضّاٖٗ اظ هسغ٘ط وِ زض هرطج آى نفط هٖ قَز، زعطٗف ًوٖ قَز.

 4 الف( عثاضذ 
  2
 زعطٗف ًوٖ قَز: 2  مظ تِ اظإ ف 

  2  1   2 
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 2ب( عثاضذ 
  3
 

1
  1
 

3
 2 4

 زعطٗف ًوٖ قَز: 3    1ٍ  فمظ تِ اظإ  

  3  1    3   1  1   1 

2 زَجِ وٌ٘ن وِ   نفط ًوٖ قَز.  ّوَاضُ ه ثر اؾر ٍ زض ًس٘جِ تِ اظإ ّ٘چ همساضٕ اظ  4 

4  ج( عثاضذ
4 2 8 
 زعطٗف ًوٖ قَز. 1   ٍ 2  ظ تِ اظإ فم 

4 2  8  4 (  2)  1   1    2 

 

1عثاضذ گَٗإ  هثال:
  2
 

1
  1

 زعطٗف ًوٖ قَز؟ xتِ اظإ چِ همساض ّاٖٗ اظ  

 خاؾد:

  1  1   1   2  1   2 

 زعطٗف ًوٖ قَز. 1   2ٍ  تٌاتطاٗي عثاضذ گَٗإ زازُ قسُ فمظ تِ اظإ 
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 ارت ّای گَیا: سادُ وزدى عث

تطإ ؾازُ وطزى عثاضذ ّإ گَٗا، نَضذ ٍ هرطج وؿط ضا زجعِٗ هٖ وٌ٘ن ٍ تا حصف عاهل ّإ هكسطن زض 

 نَضذ ٍ هرطج، ؾازُ قسٓ وؿط تِ زؾر هٖ آٗس.

1 3 عثاضذ گَٗإ هثال:
 2 6  5
 ضا ؾازُ وٌ٘س.  

2 خاؾد: زجعٗٔ عثاضذ ّإ   6  5  ٍ  3  تِ نَضذتِ زطز٘ة  1 

  2  6  5  (  1)(  5)ٍ  3  1  (  1)( 2  هٖ تاقس، تٌاتطاٗي: (1   

 3 1
 2 6  5

 
(  1)( 2   1)
(  1)(  5)

 
 2   1
  5

 

 نَضذ ٍ هرطج ّط وؿط ضا زجعِٗ ٍ عثاضذ ضا ؾازُ وٌ٘س.  هثال:

( الف  
 6  1

 4  2 2  1
 
( 2  1)( 4   2  1)

( 2  1)2
 
 4   2  1
 2  1

 

( ب  
 3  1
(  1)3

 
(  1)( 2    1)

(  1)3
 
 2    1
(  1)3

 

( ج  
 2  1
 4  1

 
 2  1

( 2  1)( 2  1)
 

1
 2  1

 

( ذ
 7   

 3   2   
 

 ( 6  1)
 ( 2    1)

 
 6  1

 2    1
 

( ش
 5   3  12 
8 2  16 

 
 ( 4   2  12)

8 (  2)
 
 ( 2  4)( 2  3)

8 (  2)
 

 
 (  2)(  2)( 2  3)

8 (  2)
 
(  2)( 2  3)

8
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 وؿطّإ گَٗإ ظٗط ضا ؾازُ وٌ٘س. هثال :

4 2 آ( 
 2 3  2

4 2 ب(                    
 4 16

3  5 2 2ج(                        
 2   2

  2 2 3 ذ(                        
 5  2

 

  7 ش( 

 3  2  
 2 3  5 ج(                 

4 2 4 
1  3 2 3 3 ( چ                 

( 3 1)( 2  )
                      )  6 8

 4 4
 

 آ(
 2 4

 2 3  2
 
(  2)(  2)
(  1)(  2)

 
  2
  1
    

 ب(
 2 4
 4 16

 
 2 4

( 2 4)( 2 4)
 

1
 2 4
    

2 2ج( عثاضذ   سفازُ اظ زؾسِ تٌسٕ جولاذ، زجعِٗ هٖ وٌ٘ن:ضا تا اؾ 3  5 

2 2  5  3  (2 2  2 )  (3  3)  2 (  1)  3(  1)  (  1)(2  3) 

2 2 5  3
 2   2

 
(  1)(2  3)
(  1)(  2)

 
2  3
  2

 

 ذ(
 3 2 2  
 5  2

 
 ( 2 2  1)
 2( 3 1)

 
(  1)2

 (  1)( 2   1)
 

  1
 ( 2   1)

 

  7 ش( 

 3  2  
 

 7  

 3  2 7
 

 ( 6 1)
 ( 2   1)

 
( 3 1)( 3 1)
 2   1

 
(  1)( 2   1)

 2   1
 (  1)( 3  1) 

 2 3  5 ج( 
4 2 4 

 
 ( 4  2 2)
4 (  1)

 
( 2 2)( 2 1)

4(  1)
 
( 2 2)(  1)(  1)

4(  1)
 
( 2 2)(  1)

4
 

1  3 2 3 3 چ( 
( 3 1)( 2  )

 
(  1)3

(  1)( 2   1)  (  1)
 

  1
 ( 2   1)

 

 )  6  8  ( 2)3  23  ( 2  2)( 4  2 2  4)   6 8
 4 4

 
( 2 2)( 4 2 2 4)
( 2 2)( 2 2)

 

 
 4  2 2  4
 2  2
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  ضزب ٍ تمسین عثارت ّای گَیا:

تطإ ضطب ٍ زمؿ٘ن عثاضذ ّإ گَٗا، اتسسا ّط ٗه اظ عثاضذ ّإ گَٗا ضا ؾازُ وطزُ ٍ ؾدؽ اظ لَاً٘ي ظٗط 

 اؾسفازُ هٖ وٌ٘ن:

 

 
 
 

 
 
  

  
  (    1)      

 

 
 
 

 
 
 

 
 
 

 
 
  

  
  (      1) 

ه ا     
2  

  1
 

 3 1
 2   1

 
 (  1)
  1

 
(  1)( 2   1)

 2   1
 
 (  1)(  1)

  1
  (  1) 

 حانل وؿطّإ ظٗط ضا تِ زؾر آٍضٗس ٍ ؾازُ وٌ٘س. هثال:

 2 2 الف( 
 2 2 

 
 2 4

 2 4  4
2 8 3 2ب(                          

 3
 
 2 3  4
 3 1

 

 2 2 الف(  حل
 2 2 

 
 2 4

 2 4  4
 
 (  2)
 (  2)

 
(  2)(  2)
(  2)2

 1 

2 8 3 2ب( 

 3
 
 2 3  4
 3 1

 
2 2(  4)
 3

 
 3 1

 2 3  4
 

2(  4)
 
 
(  1)( 2   1)
(  1)(  4)

 
2( 2   1)
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  جوع ٍ تفزیك عثارت ّای گَیا:

تطإ جوع ٍ زفطٗك عثاضذ ّإ گَٗا، خؽ اظ ؾازُ وطزى ّط ٗه اظ عثاضذ ّإ گَٗا، وَچه زطٗي هضطب 

ّاٖٗ تا وَچه زطٗي هضطب هكسطن هرطج ّا هٖ هكسطن هرطج وؿطّا ضا تِ زؾر هٖ آٍضٗن  ؾدؽ وؿط

 ًَٗؿ٘ن ٍ آى ّا ضا تا اؾسفازُ اظ زؾسَض ظٗط ؾازُ هٖ وٌ٘ن:

 

 
 
 

 
 
   

 
 

 

 وَچه تزیي هضزب هطتزن هخزج ّا

اتسسا هرطج ّؤ وؿطّا ضا زجعِٗ وطزُ ٍ ٬تطإ تِ زؾر آٍضزى وَچه زطٗي هضطب هكسطن هرطج وؿطّا 

 تعضگسطٗي زَاى ضا زضعاهل ّإ غ٘ط هكسطن ضطب هٖ وٌ٘ن.ؾدؽ عاهل ّإ هكسطن تا 

 

2حانل وؿطّإ  هثال:
  1

ٍ 1
  1

 ضا تِ زؾر آٍضٗس. 

2خاؾد: ّ٘چ ٗه اظ وؿطّإ
  1

ٍ 1
  1

ؾازُ ًوٖ قًَس. وَچه زطٗي هضطب هكسطن هرطج زٍ وؿط ،   

 هٖ تاقس. خؽ زاضٗن: (1  )(1  )

2
  1

  
1

  1
 

2(  1)
(  1)(  1)

 
(  1)

(  1)(  1)
 

2(  1)    1
(  1)(  1)

 

 
2  2   1
(  1)(  1)

 
3  1
 2  1
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 حانل وؿطّإ ظٗط ضا تِ زؾر آٍضٗس ٍ ؾازُ وٌ٘س. هثال:

1الف( 
  3
 

6
 2 9

1ب(                                  
  1
 

2
  1
 

5 
 2 1

                                                                                      

1ج( 
 2 3  2

 
3

 2 3  11
9  3 2 ذ(                        

 3 27
 
 4 1
 3  

 

1
  1

 
1

  1
 

1
 2  1

 
1

 2  1
 ش)             

 

 وَچىسطٗي هضطب هكسطن هرطج زٍ وؿط اؾر، خؽ زاضٗن: (3  )(3  )الف( 

1
  3

 
6

 2  9
 

1
  3

 
6

(  3)(  3)
 

  3
(  3)(  3)

 
6

(  3)(  3)
 

 
  3 6

(  3)(  3)
 

  3
(  3)(  3)

 
1
  3

 

 ب(

 1
  1
 

2
  1
 

5 
 2 1

 
  1

(  1)(  1)
 

5 
(  1)(  1)

 
  1 2(  1) 5 
(  1)(  1)

 
  1 2  2 5 
(  1)(  1)

 

 
8  1

(  1)(  1)
 

2 ج( زجعٗٔ هرطج وؿطّا تِ نَضذ   3  2  (  1)(  2)ٍ  2  3  11  (  5)(  2) 

 هٖ تاقس: (5  )(2  )(1  )اؾر ٍ زض ًس٘جِ وَچه زطٗي هضطب هكسطن وؿطّا 

1
 2  3  2

 
3

 2  3  11
 

  5
(  1)(  2)(  5)

 
3(  1)

(  1)(  2)(  5)
 

 
  5 3  3

(  1)(  2)(  5)
 

4  2
(  1)(  2)(  5)

 

 ذ( اتسسا ّط ٗه اظ وؿطّا ضا ؾازُ هٖ وٌ٘ن:
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 2  3  9
 3  27

 
 2  3  9

(  3)( 2  3  9)
 

1
  3

 

 4  1
 3   

 
( 2  1)( 2  1)
 ( 2  1)

 
 2  1
 

 

 
 2  3  9
 3  27

 
 4  1
 3   

 
1

  3
 
 2  1
 

 

 
 

 (  3)
 
(  3)( 2  1)
 (  3)

 
  (  3)( 2  1)

 (  3)
 
   3    3 2  3

 (  3)
 

 
 3  3 2  3
 (  3)

 

 ش(

 
(  1)( 2  1)  (  1)( 2  1)  ( 2  1)  ( 2  1)

( 2  1)( 2  1)
 

 
 3     2     3     2  1  2  1  2  1

( 2  1)( 2  1)
 

2 3  2  2
( 2  1)( 2  1)

 

 تذریس  خصَصی ٍ هثحثی ریاضیات

 هتَسطِ  

ٍ 

 تضویٌی وٌىَر 

 تْزاى  ٍ وزج
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 گَیا وزدى هخزج وسزّا)تثذیل هخزج رادیىالی تِ غیز رادیىالی(

 نَضذ رطج تِزضهرطج ٗه جولِ زاقسِ تاق٘ن تِ عثاضذ زٗگط  ه حالت اٍل :

√  
 :(   )تاقس   

    √زض اٗي حالر  نَضذ ٍ هرطج وؿط ضا زض 
 ضطب هٖ وٌ٘ن.   

2ه ا : هرطج وؿط 

√ 2
 ضا گَٗا وٌ٘س. 3

2   خاؾد:                                                                                                    

√ 2
3  

√ 3 2
3

√ 3 2
3  

2√ 
3

√ 3
3  

2√ 
3

 
 

 زضهرطج وؿط زٍ جولِ تا ضازٗىا  )ضازٗىا  ّاٖٗ( تِ فطجٔ ظٍج زاقسِ تاق٘ن : حالت دٍم :

زض اٗي حالر اظ ازحاز هعزٍج اؾسفازُ هٖ وٌ٘ن. تِ اٗي ضٍـ وِ نَضذ ٍ هرطج وؿط ضا زض هعزٍج هرطج 

ٍ       ، عثاضذ    ٌ٘ن )  هعزٍج ٗعٌٖ علاهر ت٘ي زٍ جولِ ضا لطٌِٗ وٌ٘ن ه لا هعزٍج ضطب هٖ و

هٖ تاقس(، ؾدؽ تا اؾسفازُ اظ ازحاز هعزٍج، حانل هرطج ضا وِ ٗه عثاضذ     ، عثاضذ    هعزٍج 

 تسٍى ضازٗىا  اؾر، تِ زؾر هٖ آٍضٗن.

 هرطج وؿط  هثال:

√2 3
 ضا گَٗا وٌ٘س. 

 ضطب هٖ وٌ٘ن: 3 2√هٖ تاقس، خؽ نَضذ ٍ هرطج وؿط ضا زض  3 2√، عثاضذ 3 2√هعزٍج  خاؾد:

 

√2 3
 
√2 3

√2 3
 
 (√2 3)

(√2)
2
 (3)2

 
 (√2 3)

2 9
 
 (√2 3)
 7

 

1هرطج وؿط  هثال :

√3 √2
 ضا گَٗا وٌ٘س. 

( هرطج 2√ 3√ٍ هرطج وؿط زض هعزٍج هرطج )ٗعٌٖ  حل: تا اؾسفازُ اظ ازحاز هعزٍج ٍ ضطب نَضذ

 عثاضذ هصوَض گَٗا هٖ قَز.
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 هرطج وؿطّإ ظٗط ضا گَٗا وٌ٘س. هثال :
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 هرطج ضا گَٗا هٖ وٌ٘ن.عٖ زٍ هطحلِ 
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 وٌ٘ن. عٖ زٍ هطحلِ هرطج ضا گَٗا هٖ
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 هطحلِ هرطج ضا گَٗا هٖ وٌ٘ن. ؾِعٖ 

 زاقسِ تاق٘ن :  3ا  ّاٖٗ( تِ فطجٔ زضهرطج وؿط زٍ جولِ تا ضازٗىا  )ضازٗى حالت سَم  :

زض اٗي حالر اظ ازحاز ّإ چاق ٍ رغط اؾسفازُ هٖ وٌ٘ن ٍ نَضذ ٍ هرطج وؿط ضا زض خطاًسع تعضگسط) چاق(  

 ضطب هٖ وٌ٘ن

(   )( 2      2)   3   3   

 (   )( 2      2)   3   3 

1هرطج وؿط  هثال:

√ 
3
 1

 ضا گَٗا وٌ٘س. 

2 )(   )اؾد: تا زَجِ تِ ازحازخ      2)   3 1، نَضذ ٍ هرطج وؿط  3  

√ 
3
 1

ضا زض  

(√ 
3
)
2
 √ 

3
 ضطب هٖ وٌ٘ن: 12 
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 هرطج وؿطّإ ظٗط ضا گَٗا وٌ٘س. هثال :

  (الف           
1

√√5 √3
3

 

 حل(

1

√√5 √3
3

 
1  √√5 √3

3

√(√5 √3)(√5 √3)
3

 
√√5 √3
3

√(√5)2  (√3)2
3

 
√√5 √3
3

√5 33  

 
√√5 √3
3

√23  
√√5 √3
3

√23  
√223

√223  
√4(√5 √3)
3

(√23
)3

 
√4(√5 √3)
3

2
 

 (ب 
1

√ 2
3

 1
 

(√ 2
3
)2  √ 2

3
 1

(√ 2
3

 1)((√ 23
)2  √ 2

3
 1)

 
√ 4
3

 √ 2
3

 1
 2  1

 

1

√ 
3
 1

 
(√ 
3
)2  √ 

3
 1

(√ 
3
 1)((√ 3

)2  √ 
3
 1)

 
√ 2
3

 √ 
3
 1

  1
 

 هرطج وؿطّإ ظٗط ضا گَٗا وٌ٘س.هثال :
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 هرطج وؿطّإ ظٗط ضا گَٗا وٌ٘س.هثال :
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بگیریذ و یا به آیذی تلگرام تماس 03120312101با شماره  سَم ریاضی پایِ دّن فصلتْیِ جشٍُ واهل ْت ج

@habib_hashemi پیام دهیذ. 

 

 کارشناس ارشذ ریاضی کاربردی باحبیب هاشمی کنکوری تمام مباحث ریاضی تالیف  اتجسو جهت تهیه

و  تهران 4منطقه  دبیر رسمی آموزش وپرورش ؛هیجذه سال سابقه تذریس دربرگساری کلاس های کنکور

 .پیام دهیذ habib_hashemi@ی تلگرام بگیریذ و یا به آیذتماس 03120312101با شماره  مذرس دانشگاه

 eshgheriazikonkour@تلگزاهی واًال در ّاضوی حثیة تالیف ریاضیات هثاحج توام وٌىَری جشٍُ
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درصذ پشتکار 33درصذ استعذاد و 1موفق بودن در ریاضی  

 تذریس خصوصی ریاضیات

 هتَسطِ اٍل  ٍ  هتَسطِ دٍم 

تقویتی -کنکور  

/ انفرادیگروهی   

 به صورت تخصصی و کاملا مفهومی با جسوه اختصاصی

@eshgheriazikonkour مشاهذه جسوات در کانال تلگرامی   

تدریس هسال سابق 81دبیر رسمی آموزش و پروش با   

کاربردی گرایص آنالیس عددی کارضناس ارضد ریاضی  

ورکمولف ضص کتاب در زمینه کن  

برتر استاننویسنده   

 معلم نمونه ضهرستان و استان

 نفر اول استان در جطنواره الگوهای برتر تدریس

در جطنواره الگوهای برتر تدریس کطور نفر اول  

99889981198ضماره تماس:   
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